Priamy do6kaz
o Ddkaz rovnosti mnozin

Dokazy

= (VA,B:) A\(A\B)=ANnB
= Vennove diagramy:

e [S:
e

e 2 (ast:

O O O

o Dokaz implikacie:
= A=B

A B

A\(A\B)SANB
x€A\(A\B)=:=x€ANB

x€EA\(A\B) >x€ANx¢A\B=x€AN(x¢AVXEB) =
=S x€EAANXEAV((XEANXEB)=>x€EANXxEB=x€ANB

ANBCS A\ (A\B)
XEANB=x€EANXEB =

= (Umély krok)(x e ANx ¢ A)V(x€EAANXxEB) =

= xEANXxEAVXEB)=x€EANXxEA\B=x€A\ (A\B)

= A=>B, =>B,..=B,=B

=  Priklad:

e Dokazte Ze sucet 2 lichych Cisel je sudé Cislo
e Implikacia: Ak m, n su liché, tak m+n je sudé

e 3k, 1€

Im=2k+1An=2l+1=m+n=2k+1+2l+1=2k+2l+2=

2(k+1+1)=2(q);q €Z



=  Priklad 2:
e Implikacia: Ak m je liché tak m?je tieZ liché
o IkeEZMm=2k+1=m?>=Qk+1)?>=4k?>+4k+1=2k?*+2k)+1=2() +
1;l€eZ

Nepriamy dokaz implikacie
o (A= B)< (-B=-4)
o  Priklad:
= Ak platia vSetky predpoklady, tak plati zaver
= Obmenena veta: Ak neplati zaver tak neplati aspon jeden predpoklad

o  Priklad 2:
» VneEN:2tn’=2tn
* Obmena:Vn € N: 2|n = 2|n?
» 3k e N:in=2k = n?=(2k)? = 4k? = 2(2k?) (sudé &islo)

o  Priklad 3:
= (AkpjeprvoCisloAp >2)=21+tp
= Obmena: 2|p = (p < 2V p nie je prvocislo)
» JkeNp=2k
o Akk=1p=2 Plati
o Akk>1,p=2k 2|p, klp,plp, 1lp (p je zloZené ¢islo)

Do6kaz sporom
o  Priklad:
=  Prvodisel je nekonecne vela
= Spor: Prvocisel nie je nekonecéne vela
P ={p1,p2,p3, .. Pn} [Pl =n
" S=pi*pp*p3.pptl
* Podminkal:Vi € {1,2,...,n}:p; t s
* Podminka2:Vi € {1,2,...,n}:p; <s
= s moize byt:

e Prvocislo-s & P —Spor
e Zloiené ¢islo — nedokazeme rozloZit na prvocisla ktoré su v P kvoli podmienke2, Spor

o  Priklad 2:
» /5 nie je racionalne ¢&islo (Q)
= Spor: V5 je racionalne &islo (Q)
. EIpEZ,qEN,NSD(p,q)=1;§=\/§

+ =L =5=p=5¢> = 5p* = 5lp

» Jk€eZp=>5k

» (5k)? =5qg?% = 25k? = 592 = 5k? = q? = 5|q?> = 5|q
= NSD(p,q) = aspoii 5 —Spor



Dokaz matematickou indukciou

o Dve kroky
o  Priklad:
= neN
. 1+2+3+---+n=%(n+1)*n
=  Krok1:
e n=1
o L =1
e P=_(1+Dx1=2x2=1
o =P
=  Krok 2:

. M - Indukény predpoklad

. 1+’2+...+k+(k+1):%(k+2)*(k+1)

. Lw(k+1):€%(k+1)a+(k+l):(k+1)Gk+1):

S+ 1)(k+2) =P




